8i             MÉMOIRE  SUR LE NOMBRE DES  VALEURS
fonction K au moyen de transpositions ou de substitutions circulaires
du troisième degré opérées entre les indices a, [3, y. Soient
K,,   K3,    K4,   K5,   KG
les nouvelles valeurs dont il s'agit; les six valeurs K1?   K2,   K3,    K;,    K3,    K0
seront toutes différentes les unes des autres ou bien elles seront égales deux à deux, trois a trois, ou toutes égales entre elles. Dans la première hypothèse, le nombre des valeurs différentes de la fonction donnée sera au moins égal à G. Dans les trois autres hypothèses, une au moins des
valeurs
K2,    K3,    K4,    K3,   KG
sera égale à K,; et, par suite, on pourra, sans altérer la valeur Kt, échanger entre eux dans cette valeur deux ou trois des indices a, [3, y, soit au moyen d'une simple transposition, soit au moyen d'une substitution circulaire du troisième degré.
Supposons maintenant que l'on partage en plusieurs groupes les six indices i, 2, 3, 4» 5» 6, de manière à renfermer dans un môme groupe deux indices qui sont à la fois compris, soit dans une transposition, soit dans une substitution circulaire du troisième degré qui ne change pas la valeur K,. D'après ce qui précède, pour que la fonction donnée puisse obtenir moins de six valeurs, il est nécessaire que, sur trois indices a, [3, y pris à volonté, deux au moins se trouvent compris dans un même groupe et, clans ce cas, on ne pourra évidemment former que deux groupes différents, l'un de ces deux groupes pouvant être composé d'un seul indice. Il reste à savoir combien la fonction K peut obtenir de valeurs différentes quand le nombre des groupes ainsi formé est égal à 2 et quand ce même nombre se réduit à l'unité; Tordre établi entre trois indices pris à volonté pouvant être interverti d'une certaine manière sans que la valeur K, soit altérée.
Supposons d'abord que les indices se partagent en deux groupes.rs de laitième, du neuvième ou du dixième. valeurs en question ne peut dépasser; mais il s'en faut de
